
Ãåîìåòðèÿ óñòíîé ìàòåìàòè÷åñêîé îëèìïèàäû 6-7

1. Ñóùåñòâóåò ëè 10-óãîëüíèê, êîòîðûé ìîæíî ðàçðåçàòü íà 5 òðåóãîëüíèêîâ?

2. Íà êëåò÷àòîé áóìàãå íàðèñîâàí êâàäðàò. Èçâåñòíî, ÷òî åãî ìîæíî ðàçðåçàòü íà ïðÿìî-
óãîëüíèêè ðàçìåðîì 1 � 6 êëåòîê. Äîêàæèòå, ÷òî ýòîò êâàäðàò ìîæíî òàêæå ðàçðåçàòü íà
óãîëêè èç òð¼õ êëåòîê.

3. Ñóùåñòâóåò ëè 10-óãîëüíèê, êîòîðûé îäíîé ïðÿìîé ìîæíî ðàçáèòü íà 6 ÷àñòåé?

4. Ìîæíî ëè îêëåèòü ïîâåðõíîñòü êóáà ïðÿìîóãîëüíèêàìè, òàê ÷òîáû ëþáîé ïðÿìîóãîëüíèê
ãðàíè÷èë (ïî îòðåçêó) ðîâíî ñ ïÿòüþ äðóãèìè?

5. Ìîæíî ëè òàê ðàñïîëîæèòü íà ïëîñêîñòè ÷åòûðå ïðÿìîóãîëüíèêà, ÷òîáû íè îäíà âåðøèíà
íå áûëà îáùåé äëÿ âñåõ ïðÿìîóãîëüíèêîâ, íî ó ëþáûõ äâóõ ïðÿìîóãîëüíèêîâ áûëà îäíà
îáùàÿ âåðøèíà? (Ïðÿìîóãîëüíèêè ìîãóò ïåðåñåêàòüñÿ.)

6. Íàðèñóéòå øåñòèóãîëüíèê, êîòîðûé æþðè íå ñìîæåò ðàçðåçàòü íà äâà ÷åòûðåõóãîëüíèêà.

7. Ìîæíî ëè èç ïðÿìîóãîëüíèêîâ 1� 1; 1� 2; : : : ; 1� 13ñëîæèòü êàêîé-íèáóäü ïðÿìîóãîëüíèê,
ñòîðîíû êîòîðîãî áîëüøå 1 (íóæíî èñïîëüçîâàòü âñå ïðÿìîóãîëüíèêè)?

8. Íà ñòîðîíå AB êâàäðàòàABCD îòìå÷åíà ïðîèçâîëüíàÿ òî÷êà M . Îòðåçêè BD è CM
ïåðåcåêàþòñÿ â òî÷êåP Äîêàæèòå, ÷òî ïëîùàäü òðåóãîëüíèêà CDP ðàâíà ñóììå ïëîùàäåé
òðåóãîëüíèêîâ ADM è BMP .

9. Ðàçðåæüòå ïî êëåòî÷êàì êâàäðàò5 � 5 íà òðè ÷àñòè ñ ðàâíûìè ïåðèìåòðàìè.

10. Â òðåóãîëüíèêå ABC áèññåêòðèñà óãëàC ïåðåñåêàåò ñòîðîíó AB â òî÷êå M , à áèññåê-
òðèñà óãëàA ïåðåñåêàåò îòðåçîêCM â òî÷êå T. Îêàçàëîñü, ÷òî îòðåçêè CM è AT ðàçáèëè
òðåóãîëüíèê ABC íà òðè ðàâíîáåäðåííûõ òðåóãîëüíèêà. Íàéäèòå óãëû òðåóãîëüíèêà ABC .

11. ×åðåç òî÷êó Y íà ñòîðîíå AB ðàâíîñòîðîííåãî òðåóãîëüíèêà ABC ïðîâåäåíà ïðÿìàÿ,
ïåðåñåêàþùàÿ ñòîðîíó BC â òî÷êå Z , à ïðîäîëæåíèå ñòîðîíû CA çà òî÷êó A � â òî÷êå X .
Èçâåñòíî, ÷òî XY = Y Z è AY = BZ . Äîêàæèòå, ÷òî ïðÿìûå XZ è BC ïåðïåíäèêóëÿðíû.

12. Ïóñòü íà ïëîñêîñòè îòìå÷åíî íåñêîëüêî òî÷åê. Íàçîâ¼ì ïðÿìóþ íå÷åñòíîé , åñëè îíà
ïðîõîäèò ðîâíî ÷åðåç òðè îòìå÷åííûå òî÷êè è ïî ðàçíûå ñòîðîíû îò íå¼ îòìå÷åííûõ òî÷åê
íå ïîðîâíó. Ìîæíî ëè îòìåòèòü 7 òî÷åê è ïðîâåñòè äëÿ íèõ 5 íå÷åñòíûõ ïðÿìûõ?

13. Â òðåóãîëüíèêå ABC íà ñòîðîíå AB âûáðàíà òî÷êà K è ïðîâåäåíà áèññåêòðèñàKE
òðåóãîëüíèêà AKC è âûñîòà KH òðåóãîëüíèêà BKC . Îêàçàëîñü, ÷òî óãîë EKH � ïðÿìîé.
Íàéäèòå BC, åñëèHC = 5.

14. Ïåòÿ âûðåçàë èç ïëàñòìàññû íåðàâíîñòîðîííèé òðåóãîëüíèê. Ïîêàæèòå, êàêèì îáðàçîì
ìîæíî, ïîëüçóÿñü òîëüêî ýòèì èíñòðóìåíòîì êàê øàáëîíîì, ïîñòðîèòü áèññåêòðèñó êàêîãî-
íèáóäü óãëà òðåóãîëüíèêà, ðàâíîãî âûðåçàííîìó. 1

15. Â êàæäîé âåðøèíå êóáà ñèäåëî ïî ìóõå. Ïîòîì âñå ìóõè ðàçîì âçëåòåëè è ñåëè ïî îäíîé
â êàæäóþ âåðøèíó â êàêîì-òî äðóãîì ïîðÿäêå. Äîêàæèòå, ÷òî íàéäóòñÿ òðè ìóõè, êîòîðûå
â íà÷àëüíîì è êîíå÷íîì ïîëîæåíèè ñèäåëè â âåðøèíàõ ðàâíûõ òðåóãîëüíèêîâ.

16. Ó ëèñòà áóìàãè òîëüêî îäèí ðîâíûé êðàé. Ëèñò ñîãíóëè, ïîòîì ðàçîãíóëè îáðàòíî. A �
îáùàÿ òî÷êà ðîâíîãî êðàÿ è ëèíèè ñãèáà. Ïîñòðîéòå ïåðïåíäèêóëÿð ê ýòîé ëèíèè â òî÷êå A.
Ñäåëàéòå ýòî áåç ïîìîùè ÷åðò¼æíûõ èíñòðóìåíòîâ, à ëèøü ïåðåãèáàÿ áóìàãó.

1Â ñâÿçè ñ ýòîé çàäà÷åé ðåêîìåäóåì ïî÷èòàòü ñòàòüþ: http://geometry.ru/articles/blinkov_shablon.pdf


